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Todo debe estar bien justificado

1. (15 %) Defina o enuncie de manera precisa lo siguiente: Ba-
se de Hamel, Base de Schauder, Lema de Zorn y Espacio
métrico separable.

2. (25 %) Enuncie y demuestre la Desigualdad de Hölder.

3. (25 %) Pruebe que l∞ es un espacio de Banach.

4. (15 %) Sean (X, ||·||) un espacio normado y Z un subespacio
cerrado de X. Pruebe que en el espacio cociente X/Z, la
expresión

||[x]|| := d(x, Z)

define una norma en este espacio.

5. (20 %) Demuestre que para 1 ≤ p < q ≤ ∞ se verifica
lp ⊂ lq y además, para todo x ∈ lp,

||x||q ≤ ||x||p.


